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冪零行列 1

冪零行列

Aを n×n行列とする。ある自然数mに対して Am
= Oとなるとき Aは冪零行列（nilpotent

matrix）であると言う。
ここでは，次を示そう。

命題� �

n >
=

2とする。n × n行列 Aが A =
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の形ならば An
= Oである。
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とおく。1 <
=

k <
=

nのとき，k <
=
` <
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nなる `に対してつねに
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· · ·○1 となることを kに関する数学的帰納法で示す。

k = 1のときは A
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である。よってこの両辺に A`−1 を掛けると A`
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とな

り正しい。

k <
=

mのとき正しいと仮定して k = m + 1のときに考える。
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(m + 1) = AmA
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(m + 1) = Am
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冪零行列 2

となる。ここで，帰納法の仮定によれば
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である。よって Am+1
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(m + 1) =
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となる。この両辺に A`−(m+1) を掛けると
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(m + 1) =
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となるので帰納法により ○1 は示された。そうすると， ○1 より
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であるから An
= Oとなる。


